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Por una traslación de ejes, transformar la ecuación:

0133y4x42y2x3 22 =+−−−

en otra que carezca de términos de primer grado.

Solución:

( ) ( )
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12y2x3
1yy
7xx

:Siendo

121y27x3

21471331y2y249x14x3

0133y4x42y2x3

: cuadrados oCompletand
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Capítulo 5. TRANSFORMACIÓN DE COORDENADAS

Simplificar la ecuación:

055y36x48y36x72 22 =−+−+

por una traslación de los ejes coordenados.

Solución:

( )










=+

+=

−=

=





 ++






 −

=




 ++





 −

++=+++




 +−

=−+−+

2yx2

2
1yy

3
1xx

:Siendo

2
2
1y

3
1x2

72
2
1y36

3
1x72

98551yy36
9
1x

3
2x27

055y36x48y36x72

:cuadrados  oCompletand
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Por una traslación de ejes, simplificar la ecuación:

03y4x8y2x 22 =−++−

Solución:

( ) ( )
( ) ( )





=−
−=
−=

=−−−

−+=+−−+−

17y2x
1yy
4xx

:Siendo

171y24x

21631y2y216x8x

:tiene se expresión, la en cuadrados oCompletand
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Por medio de una traslación de ejes, eliminar los términos de primer grado

de la ecuación:  04yxxy2 =+−−

Solución:

( )( ) ( ) ( )

( ) ( )

07yx404
2
1

2
1

2
1

2
12yx2

   en Luego

2
1kh

01h2
01k2

:donde De

04khhk2y1h2x1k2yx2

4kyhxhk2yk2xk2yx2

kyhxkyhx2

:  en  

kyy
hxx

04yxyx2

:

=+=+−−









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

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
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→=+−−+−+−+
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→


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Por una rotación de los ejes coordenados, transformar la ecuación:

0x25y9xy24x16 22 =+++

en otra que carezca del término en xy.

Solución:

#

"

→






θ+θ=

θ−θ=

→=+++

cosysenxy

senycosxx
:Luego

0x25y9xy24x16 22
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( )
( )
( )

⊗→=θ−θ+

+θθ+θ−θθ−θ+

+θ+θθ−θ+

+θ+θθ+θ

0seny25cosx25

yxcossen18sen24cossen32cos24

ycos9cossen24sen16

xsen9cossen24cos16

:  en  Ahora

22

222

222
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( )

7
242tg02tg724

:2cos  Dividiendo

02sen72cos24

0cossen272cos24

0cossen14sencos24

0cossen14sen24cos24

0cossen18sen24cossen32cos24

.y  e  x  término el eliminar para Luego

22

22

22

=θ=θ−

θ×

=θ−θ

=θθ×−θ

=θθ−θ−θ

=θθ−θ−θ

=θθ+θ−θθ−θ
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5
4cos

25
16

2
25
71

2
2cos1cos

5
3sen

25
9

2
25
71

2
2cos1sen

:Además

25
72cos

:figura la de Luego

=θ=
+

=θ+=θ

=θ=
−

=θ−=θ

=θ
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( ) ( )

0y3x4x5

0y15x20x25

0y
5
325x

5
425y

5
43

5
34x

5
33

5
44

0seny25cosx25ycos3sen4xsen3cos4

En

2

2

22
2
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
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⊗
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Simplificar la ecuación:

013y2x10yxy10x 22 =++−+−

por transformación de coordenadas.

Solución:

( ) ( )

⊗→=++−−+

+−++−−++

=+++−−

−+++−−−−++







→
+=

+=

→=++−+−

013k2h10hk10k

yh10k22x10k10h2yx

013k2y2h10x10

kky2yhk10yh10xk10yx10hhx2x

:  en  

kyy

hxx
:Luego

013y2x10yxy10x

2
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22
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1k;0h
0h10k22

010k10h2

que cumplirse debe  ;y  e  x  términos los eliminar Para
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( )
( )

( )

( ) ( )
( )

( )
02cos0sencos

0sencos10

0sen10cos10

:yx   término el eliminar para Ahora

......012yxsen10cos10

ycossen101xcossen101

012yxsen10cos10cossen2cossen2

ycossen10cossen

xcossen10sencos

012cosseny10senyx10cosyx10

cossenx10cosycossenyx2
senxsenycossenyx2cosx

:   en  

......
cosysenxy

senycosxx
:Pero

......012yx10yx
01321yx10yx

:En

22

22

22

22
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22
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=θ−θ−

=θ+θ−

=+θ+θ−+

+θθ++θθ−

=+θ+θ−θθ−θθ+

+θθ+θ+θ

+θθ−θ+θ

=+θθ+θ+θ−
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+θ+θ+θθ−θ
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


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Ahora para eliminar el término x´´y´´:
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( ) ( )

06y3x2

:2  Dividiendo

012y6x4

012y51x51

012y
2
2

2
2101x

2
2

2
2101

:   en doReemplazan

2
2

2
1

2
2cos1cos

2
2

2
1

2
2cos1sen

:Además
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
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
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
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
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Un punto P  se mueve de tal modo que la diferencia de sus distancias a los

dos puntos  ( )1,4A =   y  ( )2,1B −=   es siempre igual a  3. Hallar la

ecuación del lugar geométrico y simplificarla por transformación de

coordenadas.

Solución:

( )

( ) ( ) ( ) ( ) 31y2x4y1x

3PBAP

:condición la De

mueve. se que punto el   yx,P   Sea

2222 =−++−−+−
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=
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( ) ( )

09yx8

019101010yx8

019
2
5

2
18

2
54

2
110yx8

:  en  

2
1k;

2
5h

0h84

0k820

: y  e  x  términos los eliminar para Ahora

019kh8k4h20yx8yh84xk820

:Luego

kyy

hxx

:Pero

09yx8y4x20

:tiene se soperacione Efectuando
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